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Аннотация 
Любая методическая продукция в образовательном пространстве 

предназначена для передачи положительного педагогического опыта и 

направлена, прежде всего,  на профессиональное совершенствование работы 

педагогов и повышение качества образовательной подготовки обучающихся. 
Значимым этапом для формирования и развития умения решать 

геометрические задачи является деятельность учащихся по самостоятельному 

определению вида задач каждого типа, составлению математической модели 

и алгоритма их решения. Технология подводящих задач предполагает высокий 

уровень формализации и характеризуется широким использованием 

математики. 

Задачи, представленные в данной разработке, демонстрируют 

практическую ценность математики, позволяют активизировать учебную 

деятельность, формируют знания и способности к деятельности, которые 

актуальны и востребованы практикой. Также они способствуют развитию 

познавательных интересов, логическому мышления обучающихся. 

Содержание направленно на демонстрацию применения технологии 

подводящих задач в геометрии и опирается на знания, полученные в курсе 

средней школы. 

 

Цель разработки - создание условий для формирования и развития у 

обучающихся навыков анализа и систематизации полученных ранее знаний, 

логического мышления, любви к предмету «математика». 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

  



Реализация технологии подводящих задач (биссектрисы) 

Свойство 1 

Биссектриса треугольника делит противолежащую сторону на отрезки, 

пропорциональные соответствующим боковым сторонам. 

Доказательство. 

 

Рисунок 6 - Свойство 1 

Пусть AD – биссектриса треугольника ABC. Треугольники ABD и ACD 

имеют общую высоту AH, поэтому 
𝑆𝐴𝐵𝐷

𝑆𝐴𝐶𝐷
=

𝐵𝐷

𝐶𝐷
.  С другой стороны, эти же 

треугольники имеют равные углы (∠BAD и ∠CAD), поэтому 
𝑆𝐴𝐵𝐷

𝑆𝐴𝐶𝐷
=

𝐴𝐵∙𝐴𝐷

𝐴𝐶∙𝐴𝐷
=

𝐴𝐵

𝐴𝐶
. Из двух равенств для отношения площадей получаем 

𝐵𝐷

𝐶𝐷
=

𝐴𝐵

𝐴𝐶
 или 

𝐵𝐷

𝐴𝐵
=

𝐶𝐷

𝐴𝐶
.  

Ч.т.д. 

Задача 1 

В треугольнике ABC проведена биссектриса AD. Найдите периметр 

треугольника ABC, если AC=4, DC=2, BD=3. (рисунок 7). 

Решение. 

 

Рисунок 7 - Задача 1 



По свойству 1 биссектрисы имеем: 
𝐵𝐷

𝐴𝐵
=

𝐷𝐶

𝐴𝐶
; 

3

𝐴𝐵
=

2

4
; AB=6. Периметр 

треугольника ABC=6+5+4=15. 

Ответ: 15. 

Задача 2 

В треугольнике ABC, где AB=6, AC=4, биссектриса AL и медиана BM 

пересекаются в точке O (рисунок 8). Найдите 
𝐵𝑂

𝑂𝑀
. 

Решение. 

 

Рисунок 8 - Задача 2 

Так как AL – биссектриса не только в △ 𝐴𝐵𝐶, но и в △ 𝐴𝐵𝑀, то имеем 

соотношение: 
𝐵О

𝑂𝑀
=

𝐴𝐵

𝐴𝑀
. Т.к. BM – медиана, то AM=CM=2. Тогда 

𝐵О

𝑂𝑀
=

6

2
=

3

1
. 

Ответ: 
3

1
. 

Задача 3 

В прямоугольном треугольнике проведена биссектриса острого угла; 

отрезок, соединяющий ее основание с точкой пересечения медиан, 

перпендикулярен катету как на рисунке 9. Найти углы треугольника. 

Решение. 

 

Рисунок 9 - Задача 3 



Пусть BE – медиана, О – точка пересечения медиан, AD – биссектриса 

и OD⊥BC. По свойству точки пересечения медиан, 𝐸𝑂: 𝑂𝐵 = 1: 2. Так как 

OD||EC, то по теореме Фалеса имеем: 𝐶𝐷: 𝐷𝐵 = 𝐸𝑂: 𝑂𝐵 = 1: 2. Используя 

свойство 1 имеем: 𝐶𝐷: 𝐷𝐵 = 𝐴𝐶: 𝐴𝐵 т.е. 𝐴𝐶: 𝐴𝐵 = 1: 2. Следовательно, sin 𝐵 =

1

2
, откуда ∠B=30°, ∠A=60°. 

Ответ: ∠B=30°, ∠A=60°. 

Задача 4 

В треугольнике  проведены биссектрисы  и . Найдите 

отношение площадей треугольников  и , если 𝐴𝐵: 𝐴𝐶: 𝐵𝐶 =

21: 28: 20. Это проиллюстрировано на рисунке 10. 

Решение. 

 

Рисунок 10 - Задача 4 

1) Пусть , , . По свойству 1 получаем: 

𝐵𝐶

𝐴𝐶
=

𝐵𝐹

𝐴𝐹
,

𝐴𝐵

𝐴𝐶
=

𝐵𝐷

𝐷𝐶
. Тогда  

20𝑥

28𝑥
=

𝐵𝐹

𝐴𝐹
,   

21𝑥

28𝑥
=

𝐵𝐷

𝐷𝐶
  и  

5

7
=

𝐵𝐹

𝐴𝐹
,

3

4
=

𝐵𝐷

𝐷𝐶
. Следовательно, 

𝐵𝐷

𝐷𝐶
=

3

7
  и  

𝐴𝐹

𝐴𝐵
=

7

12
. 

2) Пусть площадь всего треугольника 𝐴𝐵𝐶 = 𝑆. Тогда площадь 

треугольника 𝐴𝐵𝐷 составляет 
3

7
𝑆 (так как у треугольников 𝐴𝐵𝐶 и 𝐴𝐵𝐷 одна и 

та же высота, то их площади относятся так же, как длины оснований). Итак, 

𝑆𝐴𝐵𝐷 =
3

7
𝑆.  Рассмотрим треугольник 𝐴𝐹𝐷: 𝑆𝐴𝐹𝐷 =

7

12
∙

3

7
𝑆 =

1

4
𝑆.  

Ответ: 𝑆𝐴𝐹𝐷 =
1

4
𝑆𝐴𝐵𝐶. 

Задача 5 



Диагонали вписанного в окружность четырехугольника ABCD 

пересекаются в точке E, причем ∠ADB=
𝜋

8
, BD=6 и AD ∙ CE = DC ∙ AE (это 

проиллюстрировано на рисунке 11). Найдите площадь 

четырехугольника ABCD. 

Решение. 

 

Рисунок 11 - Задача 5 

Искомая площадь будет равна 𝑆 =
1

2
𝐴𝐶 ∙ 𝐵𝐷𝑠𝑖𝑛𝐴𝐸𝐵. 

1) Т.к. AD ∙ CE = DC ∙ AE – по условию, то 
𝐴𝐷

𝐷𝐶
=

𝐴𝐸

𝐶𝐸
. Таким образом в 

треугольнике ADC отрезок DE делит противоположную сторону AC на 

отрезки, пропорциональные прилежащим сторонам (свойство 2). Значит, 

DE – биссектриса в треугольнике ADC. 

2) ∠ADC=2∠ADB=
𝜋

4
 и по теореме синусов 𝐴𝐶 = 2𝑅 𝑠𝑖𝑛

𝜋

4
, где 𝑅 −

радиус описанной окружности треугольника 𝐴𝐷𝐶, т. е. данной окружности. 

3) Треугольник ABE подобен треугольнику DBA по двум углам, 

тогда ∠AEB=∠DAB и 𝑠𝑖𝑛𝐴𝐸𝐵 = 𝑠𝑖𝑛𝐷𝐴𝐵 =
𝐵𝐷

2𝑅
 (по теореме синусов). 

Искомая площадь равна 𝑆 =
1

2
∙ 2𝑅 𝑠𝑖𝑛

𝜋

4
∙ 𝐵𝐷 ∙

𝐵𝐷

2𝑅
=

1

2
𝐵𝐷2𝑠𝑖𝑛

𝜋

4
= 9√2. 

Ответ: 9√2. 
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